Fnnu; hace. 





Soit q la forme quadratique définie sur R par 
q(x1,%0,x3) = 2Ÿ +5 — x? 


On pose E= {fe L(R')/VrEeR® q(f(x))=aq(x)}. 
1) Montrer que (£;,0) est un groupe. 
2) Montrer que det f = +1 pour tout f € E. 


3) On suppose que f € E et l’on note M = (a;j) la matrice de f dans la base canonique de RS. 
Montrer l’inégalité a?, > 1. 


Solution : 


9{ufmb0006] v1.008 Dany-Jack Mercier 


Frames blues 


éxacie : Set q fa foume quadahque dèfine ou R° pa 
qÜx, 2 23) = x + 2%) -23 
Gap E-]fEX(R’) / VueR qg{&u)=qlu)} 
47 Mod qu(E,o) et un goue 
27 Mod que nt $EE, ma: detf=t4 
37 Si M=(a;;) dévtgne Pa malice de fGE dan La base canonique 


dR°, monde que ae A 


Suben : 

4°) # ? büectie ? 

q(êluy)= qlu) VuerR? = b(fta),gio)) = blu) 
où b et La forme bilans pgnebuque amecies à q 
. uv = À +) — uw) — La) 

(eg. blu) = 4 (qluss)-qlad-qte)) ) 
Siflu)= 0, ad “)20 VuER ,ebemne bb &t non dégänènee (cou Pa 
mabue de q et B = ($< LE) gérant Lena de À ur b, 1h l)= bluw) 
clan, Lo base, que saine w=O . Dome pra umjeclie te 

bijectux Ce'ear am endomaghäme!l). 


Le 
+ CE 2) geupe pe monte af sax peine _ 


Vu,vEIR? 


27: honore X La ynabice: lenie u, M € mabrice de et 8 Pamahice 
de (dou (eye,,e)), q(gluy) = alu) out : 

3x) BCUX) = EXBX 

-xtmenx =txex VX ( 





te EMEM = B 
dt) dtB. dam. = deb8 æ (ditN)54 es dit Mzt4, oui 
=dst M =- 4 

37 fle,;)= ae +, € +a2.0, donc: GYésacneque 
LA res Va 0,2 blu) le) - blu) Vu 
es} 3 ras g: Le = qles)=-1 ANNE FxBY > tHBU-R 
A La oblant 433 = 4 Be” +2 21 “ne ORNE dun ue 





"xXBy = da *iyg; pt B= las) 
DE MEUe mue P'eueite du: € 


physne eu »; eye .. 


Run, b linéaire) 


xencie : Pwcidé d'afhonnmalalion de Sfntdt . 
SitE un eapace vectou cl eucPidien au IR .Ga nt uw & prsdut 

2caQauo mu E . 
RE Cey,-.,e,) une bae de E . Momie qu'il eocble une dt une neue base 
sbhioname Cpuis-t Pa) de € Elle que, poux tout DER D , on &E : 

4) Re new, emayen dr par Ce,,.…,e:) otrésa au p.e.v, emo de” 
Pas Rss re }, 

?) ec $i >O 


Bpplcahion , Sit q AA frime quadratique su IR définie ‘ds > 


qlr) = 3xf +2? +2 $ + T2 + Ex, + T x, %% 


de b &tium eo pac eucfidien, Pa ahsnamalizer La Las Caen tque 
(ee, on) de (IR ° spa au prodidé de Schmedt è 





Sution : 
# Nono F: & n.e.v, enoen drË pare, ec 


LEO, ja Rift: E (fake), de 
m a! dé NE dif dE =zL+(n-4)-n = 1. 

Gr amna 2 penibiÜlé, pour Re choix du vedax unibañe bide La dacite ve ENF + 
dun peu veufiera Pa condition e,.8 >© : En @ prond . 


_… 





1 
ê: € FOQES, ) + F4 eE dec : (esmme précidèmpunt ) 
du F_0K; = din F4 dim Fi 2h = (+ (n-c+4)-n = À 
y aus 20e unctcure, lsppato!) se O4 di bvect. FETE À (SR 
choûa ceûui pi qui SA fÈu à ec-fr >0o:. 
Lexilince er L'unicté de CP... PA) aten diduit | 





dchapritahion génique rs fe D CE pe ut Ex praechi 
6e lp tel RE re 


* Applications bles) Bugs +drge +209, + Crysis) + uge + gs) 
2 2 À + (x + x 2) 
mice : 1) dan La bo Ce, e, e, ) 2937 *29 
4 1 À 


4) (E,L) edaucdidien puèqu, pau Le mébiode de Jeu on oblent : 
ya 3(a, + MN, 2 fo, 4 
gt) (= + 3 ral 2) +8% 
que pousse ge Ce fane Li.» grélique Lot poilive Ca6 > 20 Vie ). 
Gmne Ale er Etdemment de C£dtB 20) ,mqui Eg Squivaut à 
Cou L'Auyjpotfoe poilur), on na Lim: L= 6e. 2yn.. AD poche. à. 
c'ed um lente - 


2) Mhonnmaloakon de Ce,e,,e,) : 


CIE OR RE RSS le, = Ve - 
«) $, ia _ can ll = Ve: Vs 


B)f=ae, +be, œufie : &.e,=o ae, +bee,=0  3a+2bzo 
IR, N'= 4 Ba? +8 L"+ tab = À 


Can Fu : Gulouue ads : b=+ 7 
2 
ae,= 2? a _ z 


La emditon R:: pro ae,.r, tbetso e pis ere æs a+L>e 
impece Qi chine L - £ A uüwc e--Ee + e NE 


Ÿ) Qz=ae, +be ,+ce; ef : 


t 
248; = © ae, + bey.e, + c e,.e, =O 
> 


e:.8=0 ae,.e, +bei+tce,-e,-0 
2 2 
3a+2b+ezo eyes & À 
(ee a +2bLic=o gi né: er =? 
= 
Las ob c'+2ac + ab +2bc= 1 = À 
Cr Cz= 


az © 
a} sat) 
2btcuebes14 & Le+V 
2 
Le enditron “3 Bo æ ae, —— es+ce, >0 @ a+b+e7O pare 


ke ox LV SR nes CE 
3= 


: Eee, +Ve, 





